
TEORIJA VEROVATNO�A
Drugi doma�i zadatak

1. Neka je Ω = {ω1, ω2, . . .} prostor elementarnih doga�aja nekog sluqajnog eksper-
imenta i neka je P (ωk) =

6
π2k2

, k ∈ N. Niz sluqajnih veliqina (Xn)n∈N definisan
je sa:

Xn(ωk) = k, n = k;Xn(ωk) = 0, n ̸= k
a niz (Yn)n∈N sa:

Yn = 1− Xn

n2
.

Ispitati sve qetiri vrste konvergencija niza (Yn)n∈N.

2. a) Neka su (Xn)n∈N i (Yn)n∈N nizovi sluqajnih veliqina, a ∈ R, tako da va�i
Xn

D−→ X, Yn
P−→ a. Dokazati da va�i:

XnYn
P−→ 0, za a = 0

XnYn
D−→ aX, za a ̸= 0

(Mo�e se, bez dokaza, koristiti tvr�eǌe: Ako |Xn − Yn|
P−→ 0 i Yn

D−→ Y ,
onda Xn

D−→ Y , pri n → +∞.)
b) Neka je (Xn)n∈N niz nezavisnih, jednako raspodeǉenih sluqajnih veliqina,

za koje va�i EXi = 0, EX2
i = c > 0, E|Xi|3 < +∞. Dokazati da niz:

Un =
X1 + 2X2 + . . .+ nXn

n2

konvergira u verovatno�i, pri n → +∞.

3. Neka sluqajna veliqina X ima G(p) raspodelu, 0 < p < 1. Dokazati da se odgo-
varaju�a karakteristiqna funkcija φX(t) mo�e prikazati kao:

φX(t) = lim
n→∞

g1(t) · g2(t) · . . . · gn(t)
gde je gk(t), k = 1, 2, . . . , n, karakteristiqna funkcija neke sluqajne veliqine.


